KOELECZKO Z KOLOROWANEK I NIEZMIENNIKOW

1. Na kazdym polu szachownicy 8 x 8 napisano liczbe catkowita. Dozwolone sa nastepujace
operacje:

e wszystkie liczby zawarte w pewnym kwadracie 3 x 3 zwiekszamy o 1,
e wszystkie liczby zawarte w pewnym kwadracie 4 x 4 zwigkszamy o 1.

Czy niezaleznie od tego, jakie byly wyjsciowe liczby mozemy po wykonaniu pewnej iloéci ope-
racji otrzymac szachownice wypetniona wielokrotnosciami trojki?

2. Mamy szachownice 8 x 8 z wycietymi dwoma rogami. Czy da sie ja pokry¢ ptytkami 2 x 1
jesli:

e wyciete rogi sa sasiednie,

e wyciete rogi sa przeciwlegte?

3. Czy mozna pokry¢ szachownice o wymiarach 13 x 13 ptytkami o 4 x 1 w taki sposob, ze
tylko srodkowe pole nie jest zakryte?

4. W szachownicy 19 x 19 wybieramy $cisle wewnatrz kwadrat 16 x 16. Czy da sie pokry¢
wewnetrzny kwadrat rozlacznymi prostokatami 1 x 5 zawartymi w wiekszym kwadracie?

5. Mamy dany szescian 100 x 100 x 100. Czy mozna wypeki¢ go klockami 1 x 1 x 51 i
1 x1x53?7

6. Dowies¢ ze kwadratu o boku 9 nie mozna podzieli¢ na prostokaty o wymiarach 5 x 1 1
6 x 1.

7. Mamy 17 skarpetek zottych, 15 skarpetek czerwonych i 13 niebieskich. Ruch polega na
zmienieniu dwéch skarpetek réznych koloréw na pare skarpetek w tym trzecim kolorze. Czy
mozemy osiagna¢ wszystkie skarpetki w jednym kolorze?

8. W kazdym wierzchotku 18-kata foremnego lezy kamien. Ruch polega na przetozeniu
dowolnych 2 kamieni na sasiadujacy wierzchotek. Czy mozna uzyskaé¢ w ten sposéb wszystkie
kamienie w 1 wierzchotku?



