Troche teorii liczb i jeszcze Czechy

1. Niech 7(n) oznacza liczbe dodatnich dzielnikow n. Pokazaé, ze dla kazdej liczby catkowitej
dodatniej n zachodzi:
7(n’) < (7(n))?
Kiedy zachodzi réwnos¢?

2. Niech 7(n) oznacza liczbe dodatnich dzielnikow n zas o(n) sume tych dzielnikow. Pokazad,
ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi:

o(n)

7(n)

3. Pokaza¢, ze dla wzglednie pierwszych p, ¢ najwieksza liczba naturalna, ktérej nie da sie
przedstawi¢ w postaci kp + lq gdzie k,[ sa naturalne, jest pg — p — q.

>/n

4. Ile jest liczb naturalnych ktorych nie da sie przedstawi¢ w postaci z zadania 37
5. Pokazac, ze dla liczb dodatnich z,y, z sumujacych sie do 1 zachodzi nieréwno$c:

1 1 1 1 1 1

> 16
m+yz+y—|—z:c+z—|—:cy ((S—x)2+(3—y)2+(3—z)2)

6. W czworoscian ABC' D wpisano sfere. Cztery ptaszczyzny styczne do tej sfery i rownolegte
do odpowiednich bokéw czworoscianu odcinaja z niego cztery mniejsze czworosciany. Pokazaé,
ze suma dhugosci wszyskich 24 krawedzi tych czworo$cianéw jest réwna podwojonej sumie
dtugodci krawedzi czworo$cianu ABC'D.

7. Punkt L lezy na krétszym tuku C'D okregu opisanego na kwadracie ABC'D. Prosta AL
przecina prosta C'D w punkcie K, prosta C'L przecina prosta AD w M za$ prosta K M przecina
prosta BC w N. Pokazaé, ze punkty B, N, M, L leza na jednym okregu.



