
KÓ�ECZKO Z TEORII LICZB (24.10.2007)1. TEORIA1.0. Je±li istnieje x takie, »e ax = b, to mówimy, »e ajb (a dzieli b).Lizba pierwsza p to lizba naturalna wi ,eksza od 1, której jedynymi dzielnikami jest 1 i onasama (xjp) (x = 1 lub x = p).1.1. Ci ,ag Fibonaiego (Fn) jest okre±lony nast ,epuj ,ao: F1 = 1, F2 = 1, Fn+2 = Fn + Fn+1dla dowolnego n 2 N.1.2. NWD i NWWPrzezNWD(a; b) oznazamy najwi ,ekszy wspólny dzielnik lizb aªkowityh a i b (NWD(a; b)ja,NWD(a; b)jb oraz dla ka»dego x aªkowitego zahodzi (xja ^ xjb)) xjNWD(a; b)).Przez NWW (a; b) oznazamy najmniejsz ,a wspóln ,a wielokrotno±¢ lizb aªowityh a i b(NWW (a; b)  0, ajNWW (a; b), bjNWW (a; b) oraz dla ka»ego x naturalnego zahodzi (ajx ^bjx)) NWW (a; b)jx).Dla dowolnyh a; b 2 N istniej ,a x; y 2 Z takie, »e ax + by = NWD(a; b).Je±li NWD(a; b) = 1, to mówimy, »e a?b (a jest wzgl ,ednie pierwsze z b).Dla dowolnyh a; b 2 N zahodzi NWD(a; b) �NWW (a; b) = ab.1.3. Zapis a � b mod n oznaza, »e nja� b.1.4. Maªe twierdzenie Fermata Nieh p b ,edzie lizb ,a pierwsz ,a, n 2 N; p nie dzieli n.Wtedy zahodzi: np � n mod p (inna wersja: np�1 � 1 mod p).1.5. Tw. Wilsona Lizba naturalna n wi ,eksza od 2 jest lizb ,a pierwsz ,a wtedy i tylkowtedy gdy (n� 1)! � �1 mod n.2.ZADANKA2.0. Udowodni¢, »e jest niesko«zenie wiele lizb pierwszyh.2.1. Udowodni¢, »e:
• NWD(Fn; Fn+1) = 1
• njm) FnjFn+12.2. Wyka», »e je±li p jest lizb ,a pierwsz ,a, to pjap � bp ) p2jap � bp.2.3. Nieh p b ,edzie lizb ,a pierwsz ,a wi ,eksz ,a od 2. Nieh a1, a2, : : :, ap�1 b ,ed ,a parami ró»nymiresztami modulo p, analogiznie b1, b2, : : :, bp�1. Wyka», »e istniej ,a ró»ne k i l, takie »e akbk �albl (mod p).2.4. Lizba Grabowskiego to lizba, której zapis dziesi ,etny skªada si ,e z samyh yfr 1.Udowodnij, »e je±li NWD(n; 10) = 1, to istnieje lizba Grabowskiego podzielna przez n.2.5. Lizby aªkowite x, y, z speªniaj ,a warunek 7jx3 + y3 + z3. Udowodnij, »e 7jxyz.
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