Triki z innej beczki

1. Pokazaé, ze liczba 310 (2';?110) 57 jest podzielna przez 22101

2. Pokazaé, ze dla kazdego k catkowitego dodatniego istnieje takie m catkowite dodatnie,
ze liczby m, 2m, 3m, ..., m? maja doktadnie po k jedynek w zapisie binarnym.

3. W rombie okrag rozcina kazdy z bokow na 3 odcinki. Wszystkie 12 powstatych odcinkéw
pokolorowano zgodnie z ruchem wskazowek zegara na biato, réozowo i czarno, zaczynajac od
wierzchotka. Pokazaé¢, ze sumy dtugosci odcinkéw biatych i czarnych sa réwne.

4. Niech S(z) oznacza sume cyfr liczby z. Pokazaé, ze dla zadnego n liczba S(2n? + 3) nie
moze by¢ kwadratem liczby naturalne;j.

5. Gopi Stach zaprosit swoich kumpli na przyjecie, w sumie razem z nim byto na nim n > 4
0s6b. Kazdy z uczestnikéw przyniost przynajmniej jeden prezent i obdarowat nim kogos innego.
Okazato sie, ze kazdy z przyjezdnych dat trzy razy wiecej prezentoéw niz sam uzyskal, ale Stach
dostal sze$¢ razy wiecej prezentéw niz dat. Wyznaczy¢é w zaleznodci od n najmniejsza liczbe
prezentow, jakie Stach mogl dostac.

6. Niech f(n) oznacza ostatnia cyfre liczby n. Oznaczmy przez a; ciag okreslony nastepujacymi
warunkami:

® (g =T
® 0, = a;_1+ f(ai,l) dlai >0

gdzie x jest liczba calkowita dodatnia niepodzielna przez 5. Znalezé wszystkie d catkowite
dodatnie, dla ktérych nieskonczenie wiele wyrazow ciagu dzieli sie przez d.



