KOLECZKO Z ROZNEJ GEOMETRII (28.11.06)

1. TEORIA

1.1. Aby rozwiaza¢ zadanie, nalezy:

- przeczytaé tres¢ zadania

- jeszcze raz przeczytal tresé zadania

- przemys$le¢ tre$¢ zadania

- przeczytaé tres¢ zadania i sprawdzi¢, czy dobrze sie rozumie
- rozwigzaé zadanie

- przeczytaé tres¢ i sprawdzic, czy sie rozwiazato to, co trzeba

1.2. Gdy nie wiesz, co zrobi¢ - dorysuj réwnolegtobok.
1.3. Jedli nic nie widzisz na rysunku, dorysuj kolejna kreske.
1.4. Gdy inni nic nie widza na rysunku - uzyj kredek :)

2.ZADANKA

2.1. Niech o bedzie okregiem opisanym na trdéjkacie ostrokatnym ABC, za$ I $rodkiem
okregu wpisanego w ten trdjkat. Pélprosta AI przecina okrag o ponownie w punkcie D. Wy-
kazac¢, ze BD =CD = 1D.

2.2. Niech H bedzie ortocentrum w tréjkacie ostrokatnym ABC, za$ H' - jego odbiciem
wzgledem AB. Wykaza¢, ze H' lezy na okregu opisanym na ABC'.

2.3. Wykazac, ze w dowolnym trojkacie $rodki bokéw, spodki wysokosci i srodki odcinkdw
taczacych ortocentrum z wierzchotkami trojkata leza na jednym okregu.

2.4. Udowodni¢, ze w dowolnym trdjkacie ostrokatnym ABC' istnieje dokladnie jeden punkt
P taki, ze ZCAP = /ABP = /BCP.

2.5. Czworokat ABC'D jest wpisany w okrag. K, L, M, N sa Srodkami okregdéw wpisanych
w ABC, BCD, CDA, DAB. Wykaza¢, ze KLMN jest prostokatem.

2.6. Punkt I jest srodkiem okregu wpisanego w trojkat ABC'. Proste AI i BI przecinaja
okrag opisany na tréjkacie ABC' odpowiednio w punktach P i @), roznych od A i B. Punkt F
jest takim punktem, ze czworokat CPF'() jest rownoleglobokiem. Dowiesc, ze jesli I # F, to
proste IC' i [ F' sa prostopadte.

2.7. Punkt P nalezy do wnetrza trdjkata réwnobocznego ABC. Proste PA, PB i PC
przecinaja boki tego trojkata odpowiednio w punktach D, F'i F. Wykazacé, ze PD+PE+PF <
AB.



