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1. Znajdz wszystkie wielomiany o wspotczynnikach rzeczywistych spelniajace zaleznosé:
P(ZI}') +1= P(z—1)+P(z+1)
.

2. Moéwimy, ze n € N spehia zaleznosé X jezeli kazda liczba mniejsza od n daje sie przed-
stawi¢ w postaci sumy réznych dzielnikow n. Wykazac, ze jezeli n i m spetniaja zaleznos¢ X,
to rowniez mn spetnia te zaleznosc.

3. W czworokacie wypuktym ABCD zachodzi AB = BC', KCBD = 2L ADB oraz £ABD =
24C'DB. Wykaza¢, ze AD = DC.

4. Znajdz wszystkie rozwiazania réwnania n’+(n+1)?+(n+2)? = m? w liczbach naturalnych
n,m.

5. Wykazaé, ze w clagu x1, s, ..., Tagoo takim, ze dla kazdego i x; € Z, |x;| < 1000 oraz
X1+ To + ...+ T1999 + To000 = 1 mozemy znalezé podciag o sumie 0.

6. Wykaz, Ze£+£+;—Z>x+y+zdlax,y,z€R+.

7. Niech S bedzie zbiorem n réznych punktéow na ptaszczyznie. Najkrotsza odlegtosé miedzy
dwoma punktami ze zbioru S wynosi d. Wykazaé, ze istnieje podzbior T" zbioru S zawierajacy
przynajmniej = punktow, taki, ze najkrotsza odlegtos¢ pomiedzy dwoma punktami ze zbioru
T wynosi co najmniej dv/3.



