Zadania z shortlist - raczej mite

Zadanie 1. Niech f : NV bedzie funkcja spelniajaca nieréwnésé

fin+1) > f(f(n))

. Pokazaé, ze f(n) = n dla wszystkich naturalnych n.

Zadanie 2. Znalez¢ wszystkie wielomiany w € R[x] dla ktérych zachodzi

w(z)w(22?) = w(22® + x)

Zadanie 3. Niech P bedzie takim punktem wewnatrz trojkata ABC, ze Z/PAC = ZPBC. Prostopadle
opuszczone z punktu P na proste BC i C' A przecinaja je odpowiednio w punktach L i M. Oznaczmy $rodek
AB przez D. Pokazaé, ze DL = DM.

Zadanie 4. Dany jest zbiér M zlozony z 1985 dodatnich liczb catkowitych, z k”torych zadna nie ma dziel-
nika pierwszego wiekszego niz 26. Pokazaé, ze w zbiorze tym istnieja 4 roézne elementy, ktorych srednia
geometryczna jest liczba catkowita.

Zadanie 5. Okrag o srodku O przechodzi przez punkty A i C, oraz przecina boki AC i BC' trojkata ABC
w punktach K i N. Okregi opisane na tréjkatach ABC i K BN przecinaja sie w dwé6ch réznych punktach B
i M. Pokazaé, ze ZOM B = 90°

Zadanie 6. Dla jakich liczb natutalnych n > 2 istnieje n-kat foremny ktérego wszystkie wierzcholki sa
punktami kratowymi?

Zadanie 7. Niech n > 6 i niech a1 < as < ... < ax beda wszystkimi liczbami naturalnymi wzglednie
pierwszymi z n i mniejszymi od n. Pokazac, re jezeli liczby te tworza ciag arytmetyczny to n jest pierwsze
albo jest potega dwdjki.



